Corrigé avec bareme
1] (5 points)
Base orthonormée de Vect(z, z?) pour (p|q) = folp(x)q(x) dx

1
o [z = [y a%dw = 3

¢ e; =13z

° (x2|61):\/§f01x3dx:\/T3
o up=a’— (Tt =a” — fu
=i -ieE=

Donc ey = /80 (x2 — %x)

(1, 2) = (@ N (x _ g))

2] (5 points)
Plan P passant par A(1,0,0) et dirigé par v = (—1,0,1), v = (1, 1,0)
e Ecriture paramétrique :

M(z,y,z) € P :>:E|S,tE]R:AMzs(—l,O,l)—i-t(l,l,O),

donc
r=1—s+t
P:qy=t s,t e R
z=35

e Apreés élimination des parametres on trouve :

r=1—-z4+y=>2x—-—y+2—-1=0

P:x—y+2z—-1=0

3] (10 points)
a) (2 pts)
On cherche 7 = (z,y, 2) orthogonal & (1,0,1) et (1,1,0), donc :
(1,0, D|(z,y,2)) =0, ((1,1,0)[(,9,2)) =0

d’ou
x4+ 2z =0, r+y=0
Ainsi,
y = 2 = —X
En prenant x = —1, on obtient :
n=(-1,1,1)

(3 pts)

(2 pts)



b) (2 pts)
Plan @ passant par B(1,0,0) :

Q:—r+y+2=0=—(1)+0+0

Q:—z+y+2+1=0]

c) (2 pts)
Distance : 1424041 5
—1+2+0+
VEDZHT2 12 V3
d) (2 pts)
r=1-—2t
(CD): Sy=2-2t teR
z=1

Q: —rz+y+z+1=0,

—(1=2t)+(2—-2t)+t+1=0

donne
t= -2
Donc :
N(CD)={I(1—-2(-2),2—-2(-2), =2)} ={I(5,6,—2)}
e) (2 pts)

Soit P le plan vérifiant : P L (CD) et A € P, donc un vecteur normal a P est 7 = (=2, —2,1).
Comme A(1,0,0) € P, une équation de P est

—2r—-2y+2+2=0.

L’intersection H = P N (CD) est le projeté orthogonal de A sur (C'D). En remplacant les
équations paramétriques de (C'D) on trouve —2(1 — 2t) — 2(2 — 2t) +t + 2 = 0, alors

t =
#(555)
d(A,(CD)):AH:¢(g):(§):(g):¥.
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Ainsi,

et




