MAKHLOUF Seddikmathématiques/Semestre 6/Introduction a la théorie des opérateurs linéaires/Groupe 1

Matricule Nom | Prénom Note | Absent | Absence Justifiée Observation
212134009483 7,75
212134007340 7,5
232334094814 10,5
232334042409 1,5
222234067712 10,8
212134010086 8,5
232334057504 12
232334032120 12
222234046713 10
212134002887 8,25
232334045014 12
232334072804 11,8
232334008103 14
232334057517 11,8
212234087810 7,5
222234008914 8

232334044608 8




MAKHLOUF Seddikmathématiques/Semestre 6/Introduction a la théorie des opérateurs linéaires/Groupe 2

Absent

Absence Justifiée

Observation

Matricule \ Nom \ Prénom Note
212134002923 12
232334049712 8,75
222234057116 12,3
232334064012 9
232334072314 9,5
232334015817 10
202034002535 11,3
232334021802 9,75
232334068001 8
222234018813 8,25
202034007817 &
232334046010 8,5
232334061313 11
222234084513 11,3
222234042113 12
232334041907 15
232334021008 10

232334031911 13,5




MAKHLOUF Seddik/mathématiques/Semestre 6/Introduction a la théorie des opérateurs linéaires/Section
Matricule | Nom | Prénom | Note | Absent | Absence Justifiée Observation
212134009483 | 25
212134007340 3
232334094814 6,5
232334042409 2,5
222234067712 5,5
212134010086 4
232334057504 6,5
232334032120 7,5
222234046713 7
212134002887 2,5
232334045014 8
232334072804 5
232334008103 12
232334057517 9
212234087810 5
222234008914 5,5
232334044608 2,5
212134002923 7
232334049712 6
222234057116 6
232334064012 5
232334072314 4
232334015817 5,5
202034002535 6,5
232334021802 4,5
232334068001 4,5
222234018813 8
202034007817 ﬁ
232334046010 4,5
232334061313 6
222234084513 5,5




222234042113

232334041907

232334021008

232334031911




UNIVERSITE LARBI BEN M’HIDI - OUM EL BOUAGHI
Département M.I 2025-2026
3°me Licence Maths(S6) Matiére : Introduction a la Théorie des Opérateurs Linéaires

Controle Semestriel (durée : 01h30)

Exercice 1 : (3+3=6 pts)
I- Soit E = C([0,1], R) muni de la norme |I-ll;, (fn)n est la suite :
2n e sit€10,3],

fut) = 1 Site[%,l],

a- Verifier que (fy) n est de Cauchy.
b- L’espace (C([0,1], R), lI:ll;) est-il de Banach ?

II- Soit E = £2(R). (T,,)ns1 est la suite d’opérateurs linéaires définie pour tout n > 1 par :

Tp: £2(R) = £%(R), Tp(x1,%3 ey X5 ...) = (0,0,...0, %7, X5 ....).
n zéros

a- Montrer que T, € L(E) pour toutn = 1.
b- Etudier la convergence uniforme de (Ty)ns1 -

Exercice 2 : (3+3=6 pts)
Soit A I'opérateur linéaire définie pour x = (xp)ns1 € ¥2(N) par :

0, sin=1,
= X —
(A%)n 7l sin> 1.
n—1

1- Montrer que A est compact.
2- Déterminer le spectre de A (préciser ces différentes parties).

Exercice 3 : (3+3+2=8 pts)

Soit E = (C([0,1]), || o). On considere I’opérateur linéaire T:E — E défini par :

vf € C([0,1]), ¥t € [0,1], (TF)(t) =t [, f(5) ds.
1) Montrer que T € L(E) et calculer || T |.
2) Soit l'opérateur linéaire borné: S: C([0,1]) -» R(T),
feSf=Tf.
a) Montrer que S est bijective.
b) Soit (fy)ns1 la suite de fonctions définies sur [0,1] par f,(t) = nt™, vt € [0,1].
Posons M = {Tf,;: n = 1}. Montrer que M est bornée et que S™* est non borné.

3) Montrer que R(T) n’est pas fermée dans C([0,1]).

Bon courage
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