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Exercice 1. (06 pts ) .

Soit H un espace de Hilbert et soit S,T" € Lc(H) (Espace des opérateurs linéaires

bornés)
1- Comment définir 'opérateur adjoint de 7.

1- Veérifier que pour T € L (H) et toute suite (z,),,.y de H on a:

P
{0 =z} == {T(x,) = T(x)} ‘&@

(T8 =T+ 5 @

Soit F = L? ([0 -’2-’-]) un espace de Hilbert complexe, on définit. 'opérateur 7' :F — FE

3- Montrer que
Exercice 2. (08pts )

par

T () = cos.(i?)/0 sin(s)f (s)ds, pour toutée [0, g] ;

1-Montrer que T est un opérateur linéaire et borné. Af w?fﬁ

2- Déterminer 'adjoint T*de 'opérateur 7T'.. /. ﬂ)

3 Montrer que 1" est un opérateur compact de £ dans E@,—)

Exercice 3. (06pts)

Soit H un espace de Hilbert complexe et T, S deux opérateurs sur H,

1-Montrer que les opérateurs 7'S et ST ont meme rayon spectral %

s 8V 2
| o) = n:ru;,(,@

2- Montrer que si T' € L¢ (H) est normal, alors

Bon courage



